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Caractérisation séquentielle de la continuité a droite
pour une fonction croissante

Soit f: I — R une fonction croissante avec I un voisinage de a € R. Alors
f continue a droiteen a <= V(2,),. €IX @, ﬁ a, f(xn) ——> f(a)
= fla+'h) 5= fla)

n— oo

Preuve 3=-1:
Par contraposée, supposons que f ﬁ? f(a), c'est a dire que
a

>0 : V6>0, Fx€la,a+d[NI : f(x)— fla) > ¢
——————

>0 carz>a
et par croissance de f

En particulier, Vn € N, si I'on prend 5:%, alors 3z, €la,a+ Y, [NT : f(zn)— f(a) =e. Alors

flatn) = fla) = fla+'n) = fl@n) + flwn) = fla) > €

J
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Vv 1 —_
>0 car at+Y/p,>x,
et par croissance de f

Ainsi, Vn €N, f(a+1,) — f(a) >¢, donc f(a+,) — = f(a).

Preuve 1 =2 :

Supposons que f est continue a droite en a, c'est a dire que f — f(a), donc

Ve>0, 30:>0 : Ve €la,a+d[ NI, f(x)— f(a) <e

>0 carx>a
. N \( ) N . = =
Soit (.’L’n)neN € I\ Ty m a, c'est a dire que et par croissance de f

Ve>0, dN.eN : Vn>N,, 0<x,—a<e

Soit £ >0, posons N = Nj_. Alors Vn> N, 0 < x, — a <J., c'est a dire x, € |a, a + d.[. Donc par
continuité, f(x,)— f(a) <e. Ainsi,

Ve>0,ANEN : Vn> N, f(z,)— f(a)<e dou f(z,) —— f(a)
Preuve 2=-3 : évident car a+ Y/, ?\ooﬁ a.



