Axe radical de deux cercles

Dans ce problémé&,C’,C” désignent des cercles. On convient de noter sysigmement,Q’,Q” leurs
centres etR, R',R" > 0 leurs rayons respectifs.

Partie | - Puissance d’un point par rapport a urrcle

On appelle puissance d'un poiff du plan pour un cercl€ le réelp,(M)= QM — R?

On remarque que le cercte est la réunion des pointd tels quep, (M) =0.

1.

2.a
2.b

Une droiteD issue d’'un pointd du plan coupe un cerclé en deux pointsd et B distincts.
On note A’ le point deC diamétralement opposéA.

Montrer que MAMB = MA-MA = p, (M) .

SoitC un cercle,M un point extérieur a ce cercle.
On noteT et S les points de contacts des tangentés igsues de\f .

Comment peut-on construire a la régle et apesrtes pointg” et S ?

Montrer queM T? = MS? = p,(M)

Soit 4, B,C,D quatre points distincts tels que les droifds3) et (CD) ne soient pas paralléles.
On note M le point de concours des droite4B) et (CD).

Montrer que les pointsl, B,C',D sont cocycliques si et seulement\$d.MB = MC.MD .

Partie Il - Axe radical de deux cercles

C et C' désignent deux cercles non concentriques.

1.

la

1b

2.b

On noteA I'ensemble des pointd/ du plan tels que,., (M) = p.(M) .
On introduit/ point milieu du segmerj£2,’].

Montrer qu’un pointM appartient 8\ ssi QO TM =k aveck une constante & préciser.
En déduire que\ est une droite orthogonale a la droffe?’) .

Cette droite est appelé axe radical des cer€Cles C’ .

Construction de I'axe radical dans le cas de cesdécants :

On suppose les cercléset C' sécants en deux points et B distincts.

Déterminer I'axe radical d€ et C’.

On suppose les cercléset C' tangents en un poim .

Déterminer I'axe radical d€ et C’.

On se donne trois cercl€sC’,C” de centre€2,€,Q” non alignés.

On note A (resp.A’,A”) les axes radicaux des cerclés et C” (resp.C” etC, C etC’)
Justifier queA,A’,A” concourent en un poirk .

Ce point est appelé centre radical des cer€|€s,C” .

Construction de I'axe radical dans le cas de cesaesjoints :

On suppose ici que les cercléset C’ sont disjoints.

Donner une construction géométrique de I'axe radieaC et C’ basée sur I'introduction d’un troisiéme
cercle sécant & etC’.



