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Correction

20 +1=+/5 donc 4a® + 4a + 1= 5 d’'ol a solution de I'équation® +a —1=0.

On a alorsl/b®> + /b — 1= 0 d’'ot b* —b—1=0.
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b ,ab=1,a+b=~5,b—a=1eta®+b*=1—a+1+b=3.

Si M (z,y,z) alors le projetéd de M sur (O;f) est le point de coordonnéés, 0,0). En effet ce point

appartient a la droiteO;f) et on vérifie que le vectedﬂW(O,y,z) est orthogonale a la droi(@;f) .

!/ ! !
Par suiteM’ a pour coordonnées’,y’,z’ aveczzx :m,y;y :0,z+z

y'=—y etz =—z. FinalementM'(z,—y,—2). De mémeM"(—z,y,—2) et M" (—z,—y,2).
OnaJA>=(a—1)°+1+ (' -1 =JD?doncJA=JD =20 < (a—1¥ + 1+ ¢’ — 1f = 4° ce qui

=0etdoncz' =z,

équivaut encore &2 —2b' — (12 + 21— 3)= 0 puis ab’>— 2’ +a = 0 qui a pour solutiori—g_;/?3 et
1++/5
2

solution obtenue pou’ =b.

J(a,0,b), I(—a,0b), J'(—a,0,—b) et I'(a,0,—b).

Par le demi-tout{(x,y,2), L(z,—y,—z).La relation KL = 2af donne alorgy=—a et 2=0.

La relation KB’ = KD = 2a donne alorgz +1)* + (¢ —1)* + 1= 4* qui conduit comme ci-dessus a
I'équation > — 22 +a = 0 et on conclutz = b sachantz >1.

Ainsi K (b,—a,0), L(b,a,0), K'(-b,a,0) et L'(—b,—a,0).

De mémeN (0,b,a), M(0,b,—a), N'(0,—b,—a) et M'(0,—b,a).

AJ(a—1,0b—1), AD(0,—1,0) et (AJ AAD)(b—1,0,1—a).

A,J,D ne sont pas alignés et I'équation du p{@D) est(b—1)z+ (1—a)z= 1.

Or (b—1b=0b>—b=1doncK € (AJD) etde méme. c (AJD).

On procede de méme, une équation du planiedtia )y + (b — 1)z = 1.
AJ?=(a—1)2*+(0—1)°+1= @*+b?)— 2@ +b )+ 3= 6- 2/ E

JD? =(a—1>+ (b—1°+1= 6— &/ 5, DK?=(b—1)’+ (a—1)>+ 1= 6— /5,

KI? = (2a)? = (- 14+~/5) = 6— &/ 5et LA? = (b—1)*+ (a— 1+ 1= 6 2/5.

Ainsi les distancesiJ,JD,DK ,KL et LA sont toutes égalesd—=~/6— 2/5=+/5-1.

a+2+2_5+3/6 24 5+5
- 10 5 10 °

Q(a+2b+2)/5,0,(2+b ) 5, avec
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szz[—] 02 [—] —2-4/5, QD?=qA?,
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Ainsi les distances024,22J,QD QK QL sont toutes égalesa—= 2—2\/5.

4> =6- 25 et[% 10— 2@]2_[51—f’](1w zfé_%?/_‘r’_ 6 2

=b. La seule qui soit strictement supérieure a ledte probleme posé ne posséde donc qu'une






